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Non si possono usare appunti o libri

Esercizio 1. Ricordiamo la definizione della gerarchia di von Neumann:

V0 = ∅
Vα+1 = P (Vα)
Vλ =

⋃
α<λ Vα per λ ordinale limite.

Senza usare l’assioma della scelta, per quali ordinali α riuscite a dimostrare l’esistenza
di un buon ordine su Vα?

Esercizio 2. Senza usare l’assioma della scelta, per quali ordinali α riuscite a
dimostrare l’esistenza di un ordine totale su Vα?

Esercizio 3. Ricordiamo la definizione della funzione i da ordinali a cardinali.

i0 = ℵ0

iα+1 = 2iα

iλ = supα<λ iα per λ ordinale limite.

Per quali ordinali α si ha |Vα| = iα?

Esercizio 4. Si calcoli iiβ
α (si diano delle stime se non è possibile fornire il risultato

esatto).


