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Esercizio 1. Dimostrare la legge distributiva a destra su ordinali:

α(β + γ) = αβ + αγ.

Esercizio 2. Si semplifichino le seguenti espressioni ordinali:

1. 4 + ω2 + ω3 + ω;

2. ωω + ω(ω2).

Esercizio 3. Definiamo per induzione sugli ordinali:

V0 = ∅
Vα+1 = P (Vα)

Vλ =
⋃

α<λ

Vα se λ è limiite

Si dimostri che per ogni ordinale α, |Vω+α| ≥ ℵα.

Esercizio 4.

1. Determinare la cardinalità massima di una famiglia di buoni ordini numerabili a
due a due non isomorfi.

2. Determinare la cardinalità massima di una famiglia di ordini lineari numerabili a
due a due non isomorfi.

Esercizio 5. Si dimostri in ZFC che date H1 : N2 → N e H2 : N2 → N esistono
f : N → N e g : N → N tali che:

f(0) = 0
g(0) = 0

f(n + 1) = H1(f(n), g(n))
g(n + 1) = H2(f(n), g(n))


