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Correzione

Esercizio 1. Calcolare  ∫ dx
x22x1

.

Soluzione. Effettuando la sostituzione t=x1 l'integrale diviene

∫ 2t
t12

dt=2log∣t1∣ 2
t1

c  da cui 

∫ dx
x22x1

=log  x22 x1 2
 x11

c .

Esercizio 2. Dimostrare che la funzione f  x= 1
x1

e
x2

x1 .

                                  

e' invertibile per  x∈[−1
2

, 1
2
]  e detta x=g  y la sua funzione inversa, 

scrivere l'equazione della retta tangente al grafico di g  y per y=1 .

Soluzione. La funzione e' continua e derivabile in [−1
2

, 1
2
] . Si ha

f '  x= x2x−1
x13 e

x2

x1 .  Dato che f '  x0  in [−1
2

, 1
2
]  la 

funzione e' invertibile.  L'equazione della retta tangente al grafico di 
g  y  per y=1  e' data da  x=g 1g ' 1 y−1 . Poiche'

f 0=1 si ha  g 1=0  e g ' 1= 1
f ' 0

=−1  e quindi si ottiene  la 

retta x=1− y .

Esercizio 3. Determinare per quali valori di k∈ℝ il  sistema 

                                          { x2kyz=0
3 x2z=0

4x−6y−kz=0



ha soluzioni non banali.

Soluzione. Il determinante della matrice dei coefficienti e' uguale a 
6k216k−6=2k33k−1 quindi il sistema ha soluzioni non banali 

per k=−3   e k=1
3 .

Esercizio 4. Trovare le radici ∈ℂ dell'equazione    ∣z2i∣z=∣z2∣ .

Soluzione. Osservando che  ∣z2∣=z z   si puo' riscrivere l'equazione come
   z ∣z2i∣−z=0 da cui si ottiene che z=0 e' soluzione. Inoltre da 
∣z2i∣−z=0  segue immediatamente che, posto z=aib , deve essere 
b=0  e a41−a=0 . Dato che quest'ultima equazione non ha 

soluzioni reali, la sola soluzione dell'equazione data e' z=0 .

Esercizio 5.  Risolvere il problema di Cauchy: 
                                          

{1x2 y '−xy=x 1x2
y 0=3

Soluzione. Riscrivendo l'equazione come y '= x
1x2 yx otteniamo che 

le soluzioni sono date da y=1x2∫ x
1x2

dx=1x21 x2c .

La soluzione cercata si ottiene quindi per c=2 .


