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Seconda prova scritta di Analisi Matematica I

Consegnare il testo, e un unico foglio in bella copia, senza la minuta. Le risposte ai quesiti
devono essere accompagnate dalle opportune motivazioni teoriche e dai calcoli necessari.

Esercizio 1. Sia f : R→ R la funzione f(x) := (x+ x2

2
)e−x.

(i) Dire quante soluzioni ha l’equazione

f(x) = λ

al variare del dato λ ∈ R.

(ii) Provare che esiste un unico λ∗ ∈ R tale che f(x) = λ∗ ha tre soluzioni x1 < x2 < x3
equidistanziate, cioè tali che{

f(x1) = f(x2) = f(x3) = λ∗

x3 − x2 = x2 − x1 > 0

(iii) Provare che 0 < λ∗ < 1.

Esercizio 2. Dire se è convergente l’integrale improprio

∫ +∞

0

1

1 + e2t − 10e3t
dt

e in caso affermativo, calcolarlo.

Esercizio 3. Determinare una costante a 6= 0 e n ∈ N tali che

tan(sinx)− sin(tanx) = axn + o(xn)) per x→ 0.


