(prof. Salvetti: esempi introduttivi) Funzioni di piu variabili reali.

Esempio 1.1.
fxy)=2
X

Campo di esistenza (o dominio) : D ={(x,y): x= 0}
Continuitac lafunzione e continuain tutti i punti del dominio.
[definizione: unafunzione si dice continuain un punto B, = (X,,Y,) Se

lim (P) = f (R,)

Si dice continuain un dominio selo eintutti i punti del dominio]

Linea (o curva) di livello k (k euno dei valori che lafunzione pud assumere):
{xy): 2=k
X

Per un numero k fissato, lalineadi livello k & unaretta passante per I’origine, ma privata
dell’originel

Segno: lafunzione si annulla sull’asse x (privato dell’origine), € positiva nel primo e terzo
guadrante, negativa nel secondo e quarto.

Esercizio. Provare adisegnareil grafico dellafunzione. Fissate coordinate cartesiane ortogonali
(x,y,2), il grafico élasuperficiei cui punti hanno coordinate

(xy,z=f(xy))

Esempio 1.2.

f(xy)=x"+y?
Campo di esistenza: D =tutti i punti del piano (Xx,y) .
Continuit& lafunzione e continuain tutti i punti del dominio.

Lineedi livdlo:
{(xy):x*+y* =k}

Per k =0 eil singolo punto dato dall’origine (0,0), per k >0 e unacirconferenza di raggio Jk di
centro |’origine.



Segno: lafunzione vale 0 nell’origine (0,0) ed e positivain tutti gli altri punti.

Esercizio. Disegnareil grafico dellafunzione, e osservare che tale grafico € smmetrico rispetto
all’asse z (& un “paraboloide” di rotazione).

Esercizio. Studiare come sopralafunzione

f(xy)=x" -y’
disegnandone il grafico (osservare che intersecando il grafico con il piano x=0 si trova una parabola
“rivoltain su” mentre intersecandolo col piano y=0 se ne trova una “rivoltain giu™).

Esempio 1.3.

f(xy)=y1-x* -y

Campo di esistenzas D ={(x,y): x>+ y* <1} (un cerchio)

Continuita: lafunzione e continuain tutti i punti del dominio.

Lineadi livello k:

{(%Y):y1-x*—y? =k} = {(xy):x*+y?=1-k*

Per k =1 eil singolo punto dato dall’origine (0,0) , per 0 <k <1 éunacirconferenzadi raggio
v1-k? di centro I’origine.

Segno: si annullanell’origine ed € positiva negli altri punti del dominio.

Esercizio. Disegnareil grafico dellafunzione (€ una semisfera).
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